
授課老師：單維彰                                  筆 記 製 作：數 3A張富翔942001013 

授課日期：2007 年 10 月 18 日  

授課範圍：國中第一冊    

第三章一元一次方程式第三章一元一次方程式第三章一元一次方程式第三章一元一次方程式    

3333----2222 一次式的運算一次式的運算一次式的運算一次式的運算    

    

        數字的抽象化數字的抽象化數字的抽象化數字的抽象化    

    在章節 3-1 中，我們學會了如何以符號代表數，而從 3-2 開始，我們才可以

說是真正的把”數字”抽象化成”數”。在前面的幾個章節，我們都只是單純的

把符號代表成一個任意數，而公式也只是把數字換成一個可以用任意數帶入的符

號表示而已。但是從現在開始，我們要真正的把符號用來代表一個未知的數，就

如同以前的□一樣，好讓我們用它來幫助我們解決一些必要的問題。 

 

     一元一次式一元一次式一元一次式一元一次式    

    一元一次式，其中「一元」就是指式子當中只有一種符號，而「一次」就是

指符號的指數為 1，也就是次方為 1，像是 4+x , 23 +− x ， )42()12( xx ++−− ，

2， yy 34 −+ ，都是一元一次方程式。 

注意：在這之前要先和小朋友定義說， xx =1 ，此外對於 xy
1
和

x
這一類非一元一

次方程式的東西，學生若沒問可以先不提，以免造成小朋友的混淆。 

 

        一元一次式的一元一次式的一元一次式的一元一次式的化簡化簡化簡化簡    

    由於一元一次式中的符號是用來代表數，所以一元一次式的四則運算和以前

正負整數的運算方法都一樣，像是： 

(1) 710x72x5752 +=+⋅=+⋅x  

(2) 8-36y83y(-12)8(-12)3y +=+⋅=+⋅  

 

        一元一次式的乘積展開一元一次式的乘積展開一元一次式的乘積展開一元一次式的乘積展開    

    在一元一次式當中，我們運用符號代表數所以分配率也適用於符號的運算，

例如： 

(1) 153533)5(3 +=⋅+⋅=+⋅ xxx    

(2) 6399799)7( +=⋅+⋅=⋅+ yyy   

(3) xxx 312343)4(3 −=⋅−⋅=−⋅    

(4) yyy 9549969)6( −=⋅−⋅=⋅−   

注意： 

(1)這裡對於初學者來說非常重要，因為這裡會影響到之後併項的部份。 

(2)由於之前使用分配率都是把式子乘開，幾乎沒有用到提出”公因數”的方



法，所以在這邊最好先讓同學做一些簡單的例子，讓同學習慣提出”公因數”，

另外再提出公因數的時候，記得要先練習提出”數字”，在練習提出”數”。像

是： 

  (A) 22 +x 有 2這個因數可以提出來，所以會變成 )1(2 +x 。 

  (B) 84 −x 有 4這個因數可以提出來，所以會變成 )2(4 −x 。 

  (C) yy 39 − 同時有 y 可以提出來，所以會變成 yy 6)39( =− 也很符合 9個 y 減 

      去 3個 y 等於 6個 y 的直覺。 

    

        一元一次式的併項一元一次式的併項一元一次式的併項一元一次式的併項    

    何謂項?用加號和減號隔開的就是項，如 123 ++ xx 加號減號總共隔開了 3

個數字，所以共有三項，而 125 +−+ yy 則是用加號減號隔開了 4個數字，所以

共有四項。而併項就是將相同的東西合併，像是把 xx 2+ 合併便成 x3 。併項是為

了讓式子看起來簡單一點，事實上，併項之後往往可以省略不少計算上的麻煩。

例如：欲將 88=x 代入 xxx 715813 +−+ 時，先併項成 85 +x ，再將 88=x 代入。

而什麼時候需要併項呢？在一元一次式當中只要超過 2項就需要併項了，基本上

併完項之後應該是會剩下一個常數向和一個帶有未知數的項，也就是說其實併到

最後最多只會剩下兩項，例如： 

(1) xxx −=+− 23  

(2) 32253 +=−−+ xxx  

(3) aaa
4

5

4

3
2 =−  

注意； 

(1) 和之前一樣，併項的練習一樣要從簡單入手，尤其是越重要的部份越是這

樣，建議先從整係數下手，之後再開始練習分數和小數的合併。另外學生容

易把小數、分數和整數當成不同的東西，做好能多做題目讓他們了解其實小

數、分數和整數其實是一樣的。 

(2) 當他們合併到最後只剩下兩項的時候，可以和學生們提一下，我們有個約

定，要把有 x 的寫在前面，常數寫在後面，例如： 

(A)我們會寫 23 +x 不會寫 x32 +  

(B)我們會寫 15 −x 不會寫 x5)1( +−  

也就是說我們習慣把高次項寫在前面(這部份可以不說，因為尚未教到二次以上

的次方)，當然有規則就有例外。像是： 

(A)我們會寫 x23− 而不會寫成 3)2( +− x  

(B) 21 xx ++ … 

不過這部份其實身教重於言教，多寫幾次給學生看，久了他們自然就會了。 

 

        列出方程式列出方程式列出方程式列出方程式    

    一元一次式最重要的就是拿來列出一元一次方程式解決一些問題，猶豫要決



定哪樣未知數應該拿來設 x 是很困難的，所以這部份的題目大部分都已經將未知

數 x 先設定好了，而學生需要做的就是將方程式列出來。 

(1) 某租車店提供雙人和三人協力車，全店有 20 輛車，且雙人協力車有 x輛，

問該店協力車最多可以租給多少人騎。 

解： 

雙人協力車有 x輛，所以三人協力車有 x−20 輛，雙人協力車可供 x2 人騎，三人

協力車可供 )20(3 x− 人騎，所以共可以提供

xxxxx −=−+=−+ 603602)20(32 (人) 

(2) 假有 x 元，且甲和乙的錢總數和是 3000元，如果甲把他的錢的
5

1
分給乙，

請列式乙現在有多少錢。 

解： 

(A)甲有 x 元，則乙原有 x−3000 元，甲將
5

x
元分給乙，因此乙現在的錢是

xx
x

x
5

4
3000)

5

1
1(3000

5
)3000( −=+−+=+− (元) 

(B)先算甲剩下 x
x

x
5

4

5
=− 元，再利用甲和乙的錢的總數不變，仍然是 3000元，

所以乙現在的錢是 x
5

4
3000 − 元 

注意： 

(1) 從第一個例題可以看出答案未必要是整數、小數或是分數，可以有未知數 x

沒有關係。此外，在列方程式之前可以先將 x 用真實的數字帶進去，算給學生

看，算幾次有感覺之後，再用 x 下去算給學生看，算完之後可以用之前舉的真

實數字帶進去答案中，讓學生們知道這樣算是正確的。 

(2) 第二題的”總和不變”是個很重要的方法，以後其實會用的到，但是相對的

那個方法比較沒有那麼直觀可以想到，剛開始可以只用方法一即可。 

 

本章節的重點本章節的重點本章節的重點本章節的重點    

(1) 代數式可以依照數的運算規則，做式子的運算及化簡。 

(2) 在一次式的運算中，可以利用分配律和併項，化簡成為較簡潔的式子 

(3) 如何依照題目給予的文字列出一元一次方程式 

 

        補充補充補充補充學測題學測題學測題學測題    

(1) aabba 3+=⊕ ，則 ??25 =⊕− x  

解：把 a用-5，b 用 x2 代入即可， )1510()5(32)5( −−=−⋅+⋅− xx  

(2) ??
3

32

4

23
=

−
+

− xx
 



解：
12

1817

12

)32(4)23(3

3

32

4

23 −
=

−+−
=

−
+

− xxxxx
 

(3)進口一雙鞋 x 元，成本加三成作為定價，打八折出售後，是賺還是賠？ 

解： xxxx 04.1)3.18.0(8.0)3.0( =⋅=⋅+ > x 所以是賺。 


