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2 數線〔教學說明〕 

教學目標 

以國小的「半截數線」作為迎接國中新生的第二課，一方面溫故知新，另方面也是因為許多學生

在國小沒有機會好好學習數線，在此提供第二次機會。本教材沒在複習因數與倍數之後，接著講

分數的四則運算，原因是我們認為小學畢業生並沒有必要精熟「分數四則」，這件事以後再說。 

知 

◼ 數線上的刻度就是「數」，更精確的名稱是「實數」。 

◼ 分數是數線上的刻度，可見分數也是數。 

◼ 數同時有「刻度」與「長度」的雙重意義。 

行 

◼ 能用單位線段（或者給定的分段）在數線上劃出其倍數的刻度，那些刻度稱為二分數、

三分數等等。 

◼ 能說出分數。 

◼ 能指認等值分數。 

識 

◼ 數線的單位長應該是另外指定的，用它來劃數線上的刻度。 

◼ 數線一端畫上箭頭，表示它是比較大的那一側，或者代表「前方」。 

◼ 明白為什麼會出現等值分數（重合的刻度）。 

◼ 明白整數也可以寫成分數形式（分母為 1）。 

主要設計理念 

1. 雖然數線上的刻度 1 的確代表單位長，但是在概念上，單位長是另外指定的，根據它來決定

刻度 1 的位置。就好像如果我們要製作一把以「公分」為單位的尺，「公分」的長度是另外

指定的，並非一開始就在尺上。 

2. 其實「等分單位線段」並不容易，所以教材提供二等分、三等分、以及其他所需等分的線段，

讓學生只要使用圓規就能複製長度。 

3. 用單位線段劃出二分數、三分數、四分數、六分數 ……，是為了具體展示單位分數，也讓學生

在操作中明白分數刻度的意義。單位分數在將來的學習擔任重要的角色。 

4. 用重合的刻度導引等值分數觀念。教材並沒有提出等值分數的算則，是故意的。因為一旦引

進約分與擴分算則，就容易把分數視為「上、下兩個數」，但是此時的主要教學目標就是要

學生內化「分數是一個『數』」的認知，約分與擴分，必須在分數觀念穩固之後再說。 

教學備忘 

1. 教材使用圓規複製線段長的原因有二： 

(1) 這是國中階段幾何課程的基本動作之一； 

(2) 避免使用直尺的公分、公釐來測量，以避免數線與直尺上兩種刻度造成的溝通混淆。 
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2. 在小學階段，非常重要的教學特徵就是給學生手作經驗。國中數學比較不注意操作，但是許

多小學生也沒有獲得足夠的操作經驗，所以在「銜接國小」的學習中，請不要省略操作，務

必讓學生補足操作經驗。手作經驗對未來的數學學習非常重要。 

3. 如「設計理念」第 4 點，我們故意不在此時引進約分算則。但是當學生能夠指認一組等值分

數之後，教師可以問學生：同組中的哪一個分數看起來最「簡單」？ 

4. 請自然地使用二分數、三分數、四分數 …… 這些名詞。 

5. 我們不反對教師自己延伸到五分數、七分數。但是因為教材給定的單位長不太長，劃出五分

數、七分數，很難和六分數清楚區隔。所以，如果教師要延伸到更小的單位分數，建議放大

單位長。 

6. 我們故意不做十分數，留待引進小數時使用。 

教學素養 

⚫ 怎樣等分線段？ 

老師只要想像一下：假如任意畫一條直線段，要把它三等分、五等分或七等分，很快就會發現這

其實不容易。在教材中的單位線段，其實是 24mm 長的線段，讓我方便做它的二等分、三等分、

四等分、六等分。也就是說，在教師準備教材時，可以依據需求設定單位線段的長度。可是假如

線段不是設計好的長度，那就只好用測量的方式等分線段，雖然難免帶著誤差，但基本上還是可

行。 

理論上，假如不測量長度，該怎樣平分線段呢？其實這曾經是 10 年級的數學學習內容，但

是許多學生並沒有好好學習，因為它顯然不會出現在學測或指考中，所以許多教師就不注意這

項學習內容。後來，這項學習內容就消失了。 

二等分（折半、平分）任意線段，使用中垂線。凡是 2n  等分（四等分、八等分 ……），皆重

複使用中垂線。中垂線作圖是 8 年級的學習內容，假設老師們都會。其他段數的等分，則為一

般作法。以最少的「三等分」為例。需要的工具為紙、筆、直尺，圓規，還有一片直角板；假如

沒有正式的三角板（直角板），任何一個有直角的物件皆可──例如一張長方形卡片（我隨便抽

了一張不用的名片）。也許還要橡皮擦。 
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隨便畫一條線段，用直尺；雖然我恰好畫了 5 公分，但那不是重點。稱它為 AB 線段。 

 

以 A 為始點，隨便畫一條射線，使它與 AB 線段夾銳角即可。設定圓規兩足為適當距離，

固定住，從 A 點開始，依序在射線上畫三個刻度。因為固定了圓規張開的距離，所以射線上分

割出三段等長的線段。 

 

用射線的第三刻度（最後一個刻度）與 B 點，畫一條直線；稱它為參考線。 

 

做通過射線上的刻度，且平行於參考線的直線，與 AB 線段的交點就將 AB 線段等分三段。

怎樣做平行線？原理是：垂直於同一直線的所有直線皆彼此平行。在參考線上適當位置，做一條

垂直線；稱它為輔助線。其實，我的透明直尺很方便畫垂直線。 
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但為了示範一般作法，我用長方形卡片。用卡片上的直角，可以決定一條垂直於輔助線，而

且通過射線上第二刻度的直線。 

 

這樣做出來的直線，就與參考線同時垂直於輔助線，所以新的直線平行於參考線。如法炮製

通過第一刻度的平行線。這兩條平行線與 AB 線段交於兩點。這兩點就把 AB 線段等分三段。原

因：國三的課題「截比例線段」。 

下圖看到以 AB 為一邊的（大）三角形。三角形被兩條平行於右邊的直線截過，所以這兩條

直線稱為三角形的「平行截線」。平行截線將三角形的兩邊各分割成若干段，例如下圖的上邊和

下邊各分三段。所謂截比例線段」意思是：這兩邊的各段長同比例。因為射線（上邊）的三段長

為 1:1:1，所以 AB 線段上的三段長也是 1:1:1，也就是三等分的意思。 
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把過程擦掉，只呈現漂亮的結果：三等分 AB 線段。 

 

 


